1. REPRESENTACION GRAFICA DE FUNCIONES RACIONALES

1. Representacién grafica de funciones racionales

Ejercicio 1 FEstudia y representa las siguientes funciones racionales.

e dom f =R\ {1}, recf =R\ {0}
e AV.zxz=1 AH. y=0

! _ —1 " _ 2
W= S = o

e Monotonia: estrictamente decreciente

e No tiene extremos relativos

Convexa en |1, 4o00|

e Curvatura

Céncava en |—o0o, 1]

e dom f =R\ {1}, recf =R\ {1}
e AV.z=1, AH.y=1

/ _ —2 "(p) = 4
S@ = =

e Monotonia: estrictamente decreciente

e No tiene extremos relativos

Convexa en |1, 4o00|

e Curvatura

Céncava en |—oo, 1]

e dom f =R\ {—-1}, recf =R\ {0}
e AV.z=-1, AH y=0
/ _ —1 1" _ 2

e Monotonia: estrictamente decreciente

e No tiene extremos relativos

Convexa en |—1, 4o00[

e Curvatura

Céncava en |—oo, —1]
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e Curvatura
dr + 5

e dom f =R\ {%1},

o ['(2) =

rec f =R\ {1}
AH y=1

(—1)%
i e Monotonia: estrictamente decreciente
e No tiene extremos relativos

Convexa en |1, 4o00|

Céncava en |—oo, 1]

e dom f =R\ {3/2}, recf =R\ {2}

AH y=2

5 10 e Monotonia: estrictamente decreciente
e No tiene extremos relativos
Convexa en |3/2, 400

Coéncava en |—o0,3/2]

e AV.x=1,z=-1, AH. y=0

2 (327 +1)

_ 1)3
Ul=1,0[=R™\{-1}

Decreciente en 0, 1[U |1, +oo[ = RT\ {1}

(2 = 1)*

Creciente en |—oo, —1]
e Monotonia

e Méximo relativo en (0, —1)

e Curvatura
Coéncava en |—1, 1]

rec f = |—o00, —1] U0, +o0]

Convexa en |—oo, —1[U]1, +o0[
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ES

v

e dom f =R\ {£1}, recf =]—o00,0]U]|l,+o0|

e AV.x=1,z=-1, AH y=1
! _ —2x " _ 2 (3$2 + 1)
= =0

Creciente en |—oo, —1[ U

J=1,0[=R™\{-1}
Decreciente en 0, 1[ U1, 400 = RT\ {1}

e Monotonia

e Maximo relativo en (0,0)

Convexa en |—oo, —1[U |1, +o0|
e Curvatura
Concava en |—1,1]

e dom f =R\ {£1}, recf=]—00,—3]U]1,+0o0[

e AV.x=1,z=-1, AH y=1
L. 8z gy 8 (327 +1)
SO = M@=

Creciente en |—oo, —1[ U

J=1L,0[ =R\ A{-1}
Decreciente en 0, 1[ U1, 400 = RT\ {1}

e Monotonia

e Méximo relativo en (0, —3)

Convexa en |—oo, —1[U |1, +o0[
e Curvatura
Coéncava en |—1, 1]

e dom f =R\ {#1}, recf=R
e AV.x=1, z=-1, AH. y=0

/ _ z? 41 " _2$($2+3)
o f'(z) = W, f (33)—7(962_1)3

e Monotonia: estrictamente decreciente
e No tiene extremos relativos
Convexa en |—1,0[ U |1, +o0o[

e Curvatura
Coéncava en |—oo

7_1[U]0’ 1[

e Punto de inflexién (0,0)
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e dom f =R\ {0}, recf=R\]-2,2[

\ e AV.2=0, AO.y==z
Y a7 d , 22 —1 " 2
/ i@ ="t pw=
2__ /
1,7 Creciente en |—oo, —1[ U]1, +00]
. e e Monotonia
i b / 1 IR 21: Decreciente en |—1,0[ U0, 1]
/
7 T e Minimo relativo (1,2), maéximo relativo (—1, —2)
/
J Ak Convexa en RT = ]0, +o00[
’ e Curvatura
22+ 1 Coéncava en R™ = |—o00,0]
flx) =
x
e dom f =R\ {£1}, recf=R
e AV.x=1,z=-1, AO.y==x
z? (z? - 3) 2z (22 + 3)
R @)= gy = 2D
1" '\./ (22 — 1) (a2 — 1)°
ot | y @ Creciente en ]—oo, _\/§[ U ] \/g, —i—oo[
Nl e Monotonfa
| | : an | Decreciente en ]—\/g, \/g[\{—l, 1}
T T / | T T
A -2 | 2 4
/ I(Z | X e Minimo relativo (\/3, %), maximo relativo (—\/3, —%)
s 2l
/\l T Convexa en |—1,0[ U |v/3, +oo]
7 gLl e Curvatura
. Céncava en |—oo, —v/3[U]0,1]
x
fla)= 22— 1 e Punto de inflexién (0,0)

e dom f =R\ {3}, recf=]—00,0]U[4,+o0]

e AV.z=3, AO. y=zx-1

z? — 62 +8 ") — 2
e Ty

o ['(2) =

Creciente en |—oo, —2[ U ]4, +00]
e Monotonia

Decreciente en |2,3[U]3,4]
e Minimo relativo (4,4), méximo relativo (2,0)

Convexa en |3, 400

e Curvatura

Coéncava en |—oo, 3|
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. REPRESENTACION GRAFICA DE FUNCIONES LOGARITMICAS

Yo
: : | : —
2 a1 0 1 2
X
1
f @)= x2+1
y 1.0-A
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-:-4 1 RN
T X
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X

e dom f =R, recf=]0,1]

e AH y=0
—2x 2 (322 1)
/ _ " _
F@ = G M@=
Creciente en R™ = |—00, 0]

e Monotonifa
Decreciente en RT = ]0, +o00|

e Méximo relativo (0,1)
Convexa en |3, 400

e Curvatura
Coéncava en |—o0, 3]

e Puntos de inflexién (i@, %)

e domf =R, recf= [—72,72}
e AH y=0

2 _ 92 2_6
LQQ’ f,,(m):x(xig)
(22 +2) (22 +2)

Creciente en R~ = ]—\/5, \/5[

SHOES
e Monotonfa
Decreciente en ]—oo, —\/5[ U] 2, —i—oo[
e Maximo relativo <\/§, %) ,  minimo relativo (—\/§, —%)
Convexa en ]—\/6, O[U]\/é, +oo[
Coéncava en ]—oo, —\@[ U ]O, \/6[

e Puntos de inflexién (0,0), (\/6, %) , (-\[, —%>

e Curvatura

Representacion grafica de funciones logaritmicas

Ejercicio 2 FEstudia y representa las siguientes funciones logaritmicas.
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2. REPRESENTACION GRAFICA DE FUNCIONES LOGARITMICAS

~ 4

o+

1
e dom f=R", recf = [—,—i—oo[
e

o f/(z)=lnz+1, [’ () :é

Creciente en ]1/e, +00[
e Monotonia
Decreciente en ]0,1/¢]

e Minimo relativo (%, —%)

e Curvatura: siempre convexa (en ]0, +o00f)

o dom f = R™\ {1}, recf=R\[0,¢]

e AV.z=1
Inz -1 Inz—2
/ _ " _
« fi@) = In?z ’ /(@) zlndx

Creciente en ]e, +00[
e Monotonia

Decreciente en |0, 1[U]1, ¢]

e Minimo relativo (e, e)

2

—

Convexa en ] 1,e
e Curvatura:

Céncava en ]0,1[U |e?, +oo

. 2z 2
e Punto de inflexién (62, %)
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